Ellipszis adott meredekségii érintéirol
Az [ 1 ] miben talaltunk egy érdekes feladatot. Most errdl lesz szo.

A feladat

Hatarozzuk meg az
2
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egyenletii ellipszishez azokat az €érintdket, melyek parhuzamosak az
y=k-x

egyenessel!

A megoldés

Barmely egyenes, amely parhuzamos ( 2 ) - vel, ilyen egyenletii:
y=k-x+c.

Hatarozzuk meg ezen egyenes metszéspontjait az ( 1) ellipszissel!
Ehhez (3) - at (1) - be helyettesitjiik:
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Ezt a masodfoku egyenletet a megolddképlettel X - re megoldva kapjuk, hogy:
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Mivel az érintd 1 pontban érintkezik az ellipszissel, igy ( 5 ) akkor ad 1 megoldast, ha a
diszkriminans zérus lesz, azaz:
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Most (3) és (7)) - tel a keresett egyenesek egyenletei:
yiz =k x+ Vk?-a%+b? . (8)

Az érintési pontok abszcisszai (5) és (6) - bol:
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Adatok:
a=5(cm);b=3(cm);k=l. (A)
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Az ellipszis egyenlete, (1) és (A) - val:
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az y = % x - szel parhuzamos egyenesek egyenlete, (8 ) és (A) - val:
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tehat:



1
y1,2=5-(xi\/61)(cm). (b)
Az érintési pontok abszcisszai (9 ) és (A ) - val:
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Xo1s = +3,20092 (cm) . (¢)

Az eredményt az 1. dbra mutatja.

1. abra

M1. A koordinatdk mértékegységét csak a végén irtuk ki (b ) - nél és (c ) - nél.



M2. Amikor arrdl beszéliink, hogy 1 megoldas legyen, akkor arra gondolunk, hogy egy
egyenes az ellipszist 2 pontban metszheti, de azt az esetet keressiik, amikor a 2 metszés -
pont egybeesik. Mikdzben két, egymassal parhuzamos egyenesiink van, annak ( 9 ) sze -
rinti két érintési pont abszcisszajaval, illetve (8 ) szerinti két egyenletével.

M3. Az érintési pontok koordinataira, az 1. dbra alapjan, ( 8 ) és (9 ) - et pontositva:
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A szampélda adataival:
Xo1 = +3,20092 (cm) , yo1 = — 2,30466 (cm) ; (d/1)
Xo2 = — 3,20092 (cm) , Yo, = + 2,30466 (cm) . (d/2)

M4. Az ellipszis kozéppontosan ( is ) szimmetrikus alakzat, igy eldre tudni lehet, hogy
k>0-hoz—-1.abra—:

X01 >0, ¥01<0;x02<0, y5,>0. (11)
M5. Egy témajaban hasonlo irast talalhat az érdekl6do Olvaso *) - ban. Ha ott ismer6s
képletekre bukkan, az nem a véletlen miive.

Ajanlott olvasmany:

*) — Egyenes es ellipszis erintkezeserol.pdf



https://www.galgoczi.net/anyagok/Egyenes%20es%20ellipszis%20erintkezeserol.pdf
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